PHAN LOAI VA GIAI CHI TIET CAC DANG TOAN 9

CHUONG VIII. XAC SUAT CUA BIEN CO
TRONG MOT SO MO HINH XAC SUAT PON GIAN
BAI 25. PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU

PHAN A. KIEN THUC CAN NHO
» Mot hodc mot s6 hanh dong, thuc nghiém dugc tién hanh lién tiép hay d(‘A)ng thoi ma két qua
cua chung khong thé biét dugc trude khi thyce hién nhung c6 the liét ké duoc tat ca cac két qua
c6 the xdy ra, dugc goi 1a mot phép thir ngau nhién, goi tat la phép thur.
* Tap hop tit ca cac két qua c6 thé xdy ra ctia phép thir (goi tit 1a tap tat ca cac két qua co thé
cua phép thur) dugce goi 1a khong gian mau ctua phép thur.
* Khong gian mau cua phép thtir duogc ki hidu la Q.

PHAN B. PHAN LOAI CAC BAI TAP

I. Phép thir ngiu nhién

Bai to4n 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thir ngau nhién? Tai sao?
a) Gieo hai khéi gd hinh 1ap phuong, mdi khdi dugce son mot mau, mau xanh va mau vang. Quan
sat mau sac cia mat xuat hién bén trén.
b) Chon bat ki 1 cay but bi tir hop co 4 cay bat bi.
¢) Chon ra dong thoi 2 que gd tir hop ¢6 2 que gd mau xanh va que gb mau do.

Loi giai

a) Hoat dong gieo hai khdi gd hinh 1ap phuong khong 1a phép thir ngau nhién vi ta biét trudc chi
c6 mot két qua xay ra la xuat hién 1 madt mau xanh va mgt médt mau vang.
b) Hoat dong ldy 1 cay but bi 1a phép thir ngdu nhién vi ta khong thé biét truée duoc két qua cia
n6, nhung biét tat ca 4 két qua co the xdy ra.
¢) Hoat dong lay ra dong thoi 2 que gd khong 1a phép thir ngdu nhién vi ta biét chi c6 mot két
qua x4y ra la lay dugc 1 que g6 mau xanh va 1 que gdé mau do.

Bai toan 2. Moi hanh dong sau c6 phai 1a phép thir ngau nhién? Gidi thich vi sao?
a) Trén ban c6 5 phiéu gidng hét nhau. Trén 2 phiéu c6 v& hoa mai. Trén 3 phiéu con lai vé& hoa
dao. Ban Ha Mi lay mét phiéu bat ki va quan sat hinh v€ trén do.
b) “Dé mén phiéu luu ki” 1a quyén sach duy nhit c6 trén ban. Ban Minh Khang liy mot quyén
sach trén ban dé doc.

Loi giai

a) Trudc khi thuc hién hanh dong, ban Ha Mi da biét 1a c¢6 2 két qua c6 thé xay ra: Liy dugc
phiéu vé hoa mai hodc phicu v& hoa dao. Tuy nhién Ha Mi khong doan trude dugc 1a s€ lay trang
phicu vé hoa gi. Vay day la mdt phép thir ngau nhién.
b) Khi ban Minh Khang 1y mot quyén sach trén ban dé doc thi két qua chic chan xay ra la s&
lay dugc quyén “Dé men phiéu luu ki (vi trén ban chi cd quyén sach nay). Nhu vay ta s€ biét
dugc két qua cta hanh dong lay sach trén ban. Suy ra hanh dong lay sach trén ban trong truong
hop nay khong phai 1a mdt phép thur ngau nhién.

Trang: 1.
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Bai toan 3. Mot tim bia cing hinh tron duoc chia 1a ba hinh quat bang
nhau, danh sb 1; 2; 3 va duge gén vao truc quay c6 dinh & tam
(xem hinh). Ban Hién quay tdm bia lién tiép hai 1an va quan 1 2
sat xem miii tén chi vao hinh quat nao khi tdm bia ding lai.

Phép thir va két qua ctia phép thir 1a gi?

Loi giai
Phép thtr 1a quay 1an thtr nhét va két qua nhan dugc mot sb trong ba sb 1; 2; 3.

Hai 1an quay, ta nhan duoc két qua ghi trong bang sau:

Lin2
) 1 2 3
Lan 1
1 (L D) [ (1;2) ] (1;3)
2 (2; 1) [(2:2)](2:3)
3 31 [(3;2)](3:3)

Bai toan 4. Gieo mot con xtic xic mot lan. Phép thir va két qua caa phép thir 1a gi?
Loi gidi
Gieo con xuc xéc, ta khong biét trudce két qua.
Vay do 1a phép thu.
Két qua nhan duogc la xuét hién mat 1; 2; 3; 4; 5; 6 chim.
Bai toan 5. Mot cira hang mudn ting hai phan qua cho hai trong bon khach hang c6 luong mua nhiéu nhat
trong thang bang cach rat tham ngau nhién. Viéc rut tham ti€n hanh nhu sau: Nhan vién viét tén
4 khéch hang d6 vao 4 14 phiéu dé vao mot chiéc hdp. Nhan vién rat ngau nhién mdt 14 phicu
trong hop. La phicu rit ra khong trd lai vao hgp. Sau d6, nhan vién ti€p tuc rut ngau nhién mot 14
phiéu tr ba 14 phi¢u con lai. Hai khach hang c6 tén trong hai 14 phiéu dugc rat ra 1a hai khach
hang dugc tang qua.
Phép thir va két qua cta phép thir 1a gi?
Loi gidi
Phép thir 12 it ngau nhién hai 14 phiéu, 14 phiéu 14y ra lan mot khong tra lai vao hop.

Két qua nhu bang sau:

Lin 1
) A B C D
Lan 2
A \' | (AB) | (A5C) | (A;D)
B B:;A) | \ | (BC)|(B:D)
C (CA) | (CB)| \ |(CD)
D (D;A) | (D:B) | (D;C) |\

II. Khong gian miu. S6 phin tir clia khong gian miu.

Bai toan 6. Xac dinh khong gian mau cua cac phép thir ngau nhién sau:

Trang: 2.
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a) Gieo 1 con xuc xac can d6i va dong chat hai lan.
b) Lay ra lan luot 2 qua bong tir mot hop chira 3 qua bong duge danh sb 1; 2; 3.
Huwéng din: Xem bai toan 4; 5.
Loi giai

a) Ki hiéu (i; j) 1a két qua lan gieo thir nhat xuat hién mit co i chim, 1an gieo tht hai xuét hién
mat c6 j cham. Khong gian mau cua phép thu la:
Q= {(1;1);(1;2); (1;3); (1, 4); (1;5); (1;6);

{(2,D5(252)5(253);(2;4)5(2;5);(2; 6);

{(3:1);(3;2);(3;3)5(3;4);(3;5)5 (3 6);

{(4;D;(4;2);(4;3);(4;4);(4;5);(4;6);

{(5:1);(5;2)5(5:3);(5;4);(5:5); (5: 6);

{(6:1);(652);(6;3);(6;4);(6;5);(6;6)}-
Ta ciing c6 thé viét gon khong gian mau 1a:
Q={{j)/1<i<6;1< j<6}.
b) Ki hiéu (i; j) 1a két qua boéng 13y ra lan thir nhat duoc danh sd i, bong 1ay ra 1an tha hai duoc
danh s0 j. Khong gian mau cau phép thu 1a:
Q={(1;2);(1;3);(2;1);(2;3);(3;1); (3;2)}.
Nhén xét:

a) Ta c6 thé 1ap bang nhu bai toan 5.

Lan2
Lan 1

1 (D | (1;2) [ (1;3) | (1;:4) | (1;5) | (15 6)
2 (25 1) | (252) [(253) | (2:4) | (2:5) | (25 6)
3 Gs 1) (3:2)[(3:3) | (3:4) | (3:5) | (35 6)
4 GD|#2) ] &3) | 44| H5)|(406)
5
6

G:D[(552)[(5:3) [ (5:4) | (5:5) | (5:6)
(6; 1) | (652) | (6;3) | (6;4) | (6;5) | (6;6)

Khong gian mau c6 36 phan tir.
Bai toan 7. Hai ban nam Hung, Diing va hai ban nit Dung, Nguy¢t tham gia doi van nghé cua
16p 9A. Cod gido phu trach doi chon ngau nhién hai ban dé hat song ca.
Liét ké cac cach chon ngiu nhién hai ban dé hat song ca.
Huéng din: Xem bai toan 5.
Loi gidi
Cd cac cach chon sau:
Hung — Diing; Hung — Dung; Hung — Nguyét
Diing — Dung; Diling — Nguy¢t; Dung — Nguyét.
Nhan xét:Co 6 cach chon.
Bai to4n 8. Viét ngau nhién mot s6 tu nhién 1é c6 hai chit sb.

Tim sO phan tir cua tap hop ©Q gom cac ket qua co thé xay ra doi vdi so6 ty nhién dugc viét ra.

Trang: 3.
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Loi giai
a) Taco: Q={11;13;15;...;97;99}.

99-11

Nhan xét:S6 phan tir cua tap hop Q la: +1=45

Bai toan twong tu::

Viét ngau nhién mot s6 ty nhién 16n hon 499 va nho hon 1000.

Viét tap hop cac két qua c6 thé xay ra ctia phép thir. C6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra.
Hudng din: {500;501;...;998;999}

Sb cac sb tu nhién: (999-500) + 1 = 500.

Bai toan 9. Mot hop c6 chira 5 tAm thé cung loai dugc danh s6 lan luot tir 1 dén 5. LAy ra ngau nhién cing

mot lac 2 tim thé tir hop.
Hay liét ké cac phan tir ciia khong gian mau ciia phép thir.

Loi giai
Ki hiéu (x; y) 1a két qua lay dugc hai the, trong d6 mot the danh s6 x va mot the danh s y.
Céc phan tir cia khong gian mau ciia phép thir 1a:
Q={(1;2);(L;3);(1;4);(1;5);(2;3);(2;4);(2;5); (3;4);(3;5);(4;5)} .

Bai toan 10. Mau hat cua dau Ha Lan c6 hai kiéu hinh: mau vang va mau xanh, c6 hai gene rng véi hai

kiéu hinh nay allele 1an a. Hinh dang hat cua ddu Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va hat nhan,
c0 hai gene ung véi hai ki€u hinh nay allele trdi B va allele 1an b.

Khi cho lai hai cay d¢au Ha Lan, cy con lay ngiu nhién mot gene tir ciy bd va mot gene tir cay
me dé hinh thanh mdt cap gene. Phép thur 1a cho lai hai cay dau Ha Lan, trong d6 cay bo c6 kic¢u
gene 1a (AA, Bb), cdy me c6 kic¢u gene 1a (Aa, Bb).

Hay mo6 ta khong gian mau ctia phép thir trén. Khong gian mau c6 bao nhiéu phan tir?

Goi y: Vé kiéu gene, c6 hai kiéu gene tmg voi mau hat cia ciy con 1a AA; Aa.

C6 bdn kiéu gene mg v6i dang hat ctia cay con 1a BB; Bb; bB; bb.

Loi giai
Ta c6 bang sau:
Dang hat
BB Bb bB Bb
Mau hat
A4 (AA;BB) (AA;Bb) (AA;bB) (AA;bb)
Aa (Aa;BB) | (Aa;Bb) | (Aa;bB) | (Aa;bb)

Khong gian mau c6 8 phan tir?
Nhan xét:Ngudi ta co thé viét: (AA; BB) 1a AABD:...

Bai toan 11. Trén gia sach c6 4 quyén thudc thé loai Van hoc, 3 quyén thudc thé loai Lich st, 2 quyén

thudc thé loai Khoa hoc vién tuéng. Ban Minh Anh rat ngiu nhién mét quyén. Co bao nhiéu két
qua c6 the xay ra? Khong gian mau cua phép thir ndy gom nhirng phan tir nao?
Loi giai
Ki hi¢u: 4 quyén thudc thé loai Van hoc 1a V1,V2,V3,V4;
3 quyén thudc thé loai Lich str1a L1,L2,L3;

Trang: 4.
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2 quyén thudc thé loai Khoa hoc vién tuong 1a K1,K2.

Trén gia c6 9 quyén sach nén khi rat ngdu nhién mot quyén thi c6 9 két qua c6 thé xay ra.
Nhu vy khong gian mau c6 9 két qua. Cu thé, cac két qua cua khong gian mau duoc liét ké
nhu sau:

Q={V1, V2, V3, V4, Ll L2, L3, K1, K2}

Bai toan 12. Trong hop thir nhit c6 5 thé dugc danh s6 1, 2, 3, 4, 5. Trong hop thir hai co 4 chir cai tao

thanh tir TOAN. L4y ngu nhién mét thé trong hop thtr nhit va mot chit cai trong hop thi hai.
Hay mo ta khong gian mau cua phép thir do.

Loi giai
Ta c6 bang sau:
Cht | T | O | 4| N
Thé s6

1 IT | 10 | 14 | IN
2 2T | 20 | 24 | 2N
3 37 | 30 | 34 | 3N
4 AT | 40 | 44 | AN
5 5T | 50 | 54 | 5N

Khong gian mau ¢6 20 phan tir.

Bai toan twong tu:

Xét phép thir tung mot ddng xu va mot con xuc xdc 6 mit. Hay liét ké cac phan tir ciia khong
gian mau.

Huwéng din: Ki hiéu S, N 1a mit sp, mat ngtra cua dong xu: 1, 2, 3, 4, 5, 6 13 s6 chim xuét
hién trén con xtc xic.

Ta c6 bang sau:

DénngXéc 1 2 3 4 5 6
1 (S;1) (8:52) | (853) | (S:4) | (555) | (S:6)
2 (V1) | (V:2) | (N33) | (V34) | (N35) | (V;6)
o3 HET »

Trang: 5.
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BAI 26. XAC SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN TOI PHEP THU
PHAN A. KIEN THUC CAN NHO
1. Két qua thuén lgi cho mét bién c6 lién quan téi phép thir
Cho phép thtr 7. Xét bién cd E , & d6 viée xdy ra hay khong xay ra cua E tuy thudc vao két qua
ctia phép thir 7 . Két qua cua phép thir 7 1am cho bién ¢d E xay ra goi 1a két qua thuan loi cho
E.
2. Tinh x4c suét ciia bién c6 lién quan dén phép thir khi cac két qua ciia phép thir dong kha niing.
* Gia st rang cac két qua co thé cta phép thir T 1a ddng kha ning. Kho d6 xac suat P (E ) cla

bién ¢ E bang ti so gitra s0 két qua thuan 1¢i cho bién ¢d6 E va so phan tir cta tap Q.

Trong d6 Q 1a khong gian mau cua 7', n (E ) la s0 ket qua thuan 1gi cho bién co £ va n (Q)
1a s6 phén tir ciia tap Q.

Céch tinh x4c suit ciia mot bién ¢

Viéc tinh xéac suét ciia mot bién cd E g@)m cac budc sau:

Budc 1: M6 ta khong gian mau ctia phép thir. Tir d6 xac dinh s6 phan tir cia khong gian mau

Budc 2: Chimng t6 cac két qua co thé cua phép thir 1a dong kha ning.

Budc 3: M6 ta cac két qua thuan loi cho bién c¢d E . Tir d6 x4c dinh s6 két qua thuan loi cho bién
HE.

Budc 4: Lap ti s6 giita s6 két qua thuan loi cho bién ¢b E voi sb phan tir cia khong gian mau Q

PHAN B. PHAN LOAI CAC BAI TAP
I. Két qua thuan loi cho mét bién cd
Bai toan 1. Xét phép thir tung mot con xtic xic can ddi va dong chat c6 6 mit. Goi A 1a bién ¢d “nhan
duoc mat mit c6 sé cham 1a sé nguyén t6”. Hiy liét ké nhitng két qua thuan loi cho bién ¢ 4.
Huéng dan giai: Cac két qua thudn loi cho bién cd 1a mot tip con ctia khong gian mau.
Loi giai
Taco: Q= {1;2;3;4;5;6}
Do 1a két qua khi tung xtic xdc 6 mat.
Trong cac s6 tir 1 dén 6 c6 ba sd nguyén té 2;3;5.
Vay két qua thuan lgi cho bién A4 1a 2;3;5.
Viy c6 thé viét: 4= {2;3;5}
Nhin xét: A 1a tap con cua 2.

Bai toan 2.

Trang: 1.
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Bénh xe duoc chia thanh 16 hinh quat bang nhau,
danh s6 thir ty tir 1 dén 16. Quay banh xe va quan sat
xem khi né dimg thi mii kim (duoc gin cb dinh) chi
vao hinh quat s6 may (ta noéi ngan gon 1a “kim chi vao
s6 may”).

Hay liét ké cac két qua thuan g1 cho bién ¢b sau:

A: “Kim chi vao sb 1a boi sb cua 57;
B “Kim chi vao sb 1a u6c cua 14”7,
Loi gidi
Taco: Q={1;2;3;...; 14;15; 16}
Khi d6 4 ={5;10; 15}
B={1;2;7;14}
Nhén xét:Ta ghi tdp hop A 1a cac boi cia 5, khong vuot qua 16; tdp hop B 1a tdp hop cac ude
cua 14.
A va B 1atap hop con cua tap Q.
Bai toan 3. Bang théng ké tudi cac thanh vién tham gia cau lac by boi 101 cia mot nha van hoa thiéu nhi.

Tudi cua cac thanh vién cau lac bo boi 161

10 tudi | 12 tudi | 13 tudi | 14 tudi | Tong sb
Nam 3 5 7 15 30
Nix 5 6 10 6 27
Téng sb 8 11 17 21 57

LAy ngau nhién mot ban trong danh sach dé kiém tra sirc khoé¢ ? Xét cac bién cb:
A: “Chon dugc mot ban nit 10 tudi”;

B : “Chon dugc mot ban niv”;

C : “Chon dugc mot ban nam 13 tudi hodc 14 tudi”.
Hay xéc dinh s6 két qua thuan loi cho mdi bién ¢ 4, B, C .

Loi giai

Két qua thuan cho biéncd 412 5.

Tong s thanh vién nir 1a 27 nén c6 27 két qua thuan loi cho bién cd B.

Tong s6 ban nam 13 tudi hodc 14 tudi la:

7+15=22.
Vay c¢6 22 két qua thuan loi cho bién ¢ C.
Bai toan 4. Bang biéu dién két qua théng ké ctia mot bénh vién vé can ning ctia mot sd tré so sinh.

Can nang ctia mdt so tré so sinh

Trang: 2.
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Can nang (g) | [2800;3000) | [3000;3200) | [3200;3400) | [3400; 3600) Tdng s6
4 17 10 5 36
Tan s6 | Bé gai
B¢ trai 3 18 8 3 32

Chon ngﬁu nhién mot tré so sinh trong ) nay. Xac dinh s6 két qua thuan lgi cho mdi bién ¢d sau:
M : “Chon dugc mot bé gai thugc nhém c6 can nang trong khoang [ 3200;3400) (g)”;
N : “Chon dugc mdt bé can nang dusi 3000 g”;
O : “Chon dugc mot bé trai can nang khong dugi 3200 g”;
Loi giai
Ta c6 két qua thudn lgi cho bién c¢6 M 1a 10; s6 két qua thuan loi cho biéncd N 1a 3+4=7;
s6 két qua thuén loi cho bién ¢ O 1a 8+3=11.
Bai toan 5. Viét ng'?lu nhién mét sb chin co hai chit sb. Hay liét ké céac két qua thuan lgi cho bién cb “Sé
tw nhién duoc viét 1a boi cua 47
Huéng dan:
Q={10;12;...; 96; 98}
Boicua 4:12;16;...; 96.
Loi giai
Céc boi cta 4 ¢6 hai chir s6 co dang 4k; k e {3;4; w3 23; 24}.
Vay cac két qua thuan loi cho bién cb trén 1a: {12;16; 20;...; 88;92; 96}
Nhan xét:S6 két qua thuan loi 1a 22
Bai toan twong tu:
Viét ngiu nhién mot sb 1¢ khong vuot qua 100 . Hay liét ké cac két qua thuan loi cho bién ¢ E
- “S4 tu nhién dugc viét 1a bdi cua 97
Pap s6: E ={9;18; 27; 36; 45; 54; 63; 72; 81; 90; 99}
E ¢6 11 phan tir.
IL. XAc suét ciia bién cd
Bai toan 6. Mau hat ctia ddu Ha Lan c6 hai kiéu hinh 1a vang va xanh. C6 hai gene ing véi hai kiéu hinh

nay la allele trdi A va allele 1an a . Hinh dang hat ciia dau Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va

hat nhan. C6 hai gene tmg véi hai kiéu hinh nay 14 allele tr6i B va allele lan b.

Khi cho lai hai cdy ddu Ha Lan, cip gene ciia cdy con dugc lay ngiu nhién tir gene tir cdy bd va

mot gene tur cdy me. Phép thur 1a cho lai hai cdy dau Ha Lan, trong do cay bo va cay me c6 ki¢u

hinh 12 “hat vang nhan”. Hoi xac suat dé cay con c6 ki¢u hinh nhu cay bo va cay me 1a bao nhiéu?
Loi giai

Ta c6 bang sau:

Trang: 3.
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Dang hat BB Bb bB bb
Mau hat
A4 (A4:BB) (A4:Bb) (A44:6B) (A4:50)
Aa (Aa:BB) (Aa:Bb) (Aa:bB) (Aa:bb)

Goi E 1abién cb < cay con c6 hat vang nhan >’.
Ta co: E ={(A44,bb);(Aa,bb)}

C6 hai két qua thuan loi cho bién ¢6 E .

Q= {(AA,BB);(AA,Bb);(AA,bB);(AA,bb);(Aa,BB);(Aa,Bb);(Aa,bB);(Aa,bb)}

2 1

Bai toan twong tu: Tinh xac suat cua bién co F': “Cay con c6 hat vang va tron”;

Pap s6: P(F) =0,75

Bai toan 7. TAm bia cting A hinh tron duoc chia thanh 3 hinh quat c6 dién tich bang nhau, danh s6 1; 2; 3

va tAm bia ciing B hinh tron dugce chia thanh 5 hinh quat c¢6 dién tich béng nhau, danh s
1;2;3;4; 5. Truc quay caa 4 va B dugc gin mili tén & tén. Ban Nam quay tdm bia 4, bam

Binh quay tdm bia B. Quan sat xem mii tén dimg ¢ hinh quat nao trén hai tdm bia. (Xem hinh

ve)

Loi giai

Tém bia A Tém bia B

Tinh x4c suat ctia cac bién c6 sau:
E : “ Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai mii tén chi vao bang 6 ”;
F : “ Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao nho hon 57
G : “ Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao 1a s6 chin ”.
Hwéng din: Viét tam hop Q va cac tap hop E,F,G.

Loi giai
Ta c6 bang sau:

Trang: 4.
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2L (21) | (22) ] (2:3)

3 ()| (32) | (3:3)

4| (1) | (42) | (43)

5 1(51) | (52)](53)
Q=1(1:1):(1:2):(5:3):(2:1):(2:2):(23)s(3:1)5(3:2):(3:3)s(4:1):(4:2): (4:3)5(5:1):(5:2)5(5:3)}

S6 phan tir cia Q 1a 15; n(Q) =15.

S6 két qua thuan loi cho bién ¢ E la:

E-[(32)(23)]> P(5)- -2

Taco: F = [ (11):(52)5(21);(1:3)5(3:1):(2:2):(41) ]

= P(F)=-

Taco: G=[(1;2):(2:1)5(2:2):(2:3)5(3:2):(4:1):(4:2):(4:3):(5:2) |
Tap hop G c6 9 phan tu.

Bai toan 8: Cho hai tai I va II, mdi i chira 3 tAm thé duoc ghi cac s6 2; 4; 9. Rat ngiu nhién tir mi thi
ra mot tam thé va ghép thanh so6 ¢6 hai chit s0 v&i chit sO trén tam thé tir ti I 1a chit s6 hang
chuc. Tinh x4ac suat cac bién cd sau:

a) A: “S6 tao thanh chia hét cho 4”
b) B: “ 86 tao thanh 1a s6 nguyén t6”
Loi giai
Ta co: Q ={22;24;29;42;44;49;92;94;99}
S6 phan tir ciia Q13 9.
a) Ta co: A={24;44;92} . Tap hop A c6 3 phan tir.

1
3
b) Ta c6: B={29}. Tap hop B c6 1 phan ti.
Vay P(B)=

Bai toan twong tu:
Xét ba ban An, Binh, Chau ngdi trén mot diy ghé c6 ba chd ngdi.
Tinh x4c suat cac bién cd sau:
a) E: “An khong ngdi ngoai ciing bén ngoai”
b) B: “Binh va Chau ngdi canh”
Huwoéng din: Viét tap hop cc phan tir ciia khong gian mau bang cach liét ké cac két qua.

Loi giai

Trang: 5.
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Ki hiéu ba ban An, Binh, Chau la A, B, C

C6 cac cach sap xép ba ban vao diy ghé:
(4,B,C);(4,C,B);(B,4,C);(B,C,4);(C,4,B);(C, B, A)

Vay Q={(4,B,C);(4,C,B);(B,4,C);(B,C,4);(C.4,B);(C,B,4)}
S6 phan tir cia Q12 6.

a) Tacé: E ={(B,4,C);(B,C,A4);(C.,4,B);(C,B, )}

iy () )

Vay P(F) =%=

Bai toan 9:
Tinh x4c suit ctia cac bién cd sau:
E: “Trong hai ban dugc chon, c6 mdt ban nam va mot ban nit”
F: “Trong hai ban dugc chon c6 ban Dung”
Huwéng din: Xem bai toan 7.
S6 phan tir ctia tap hop Q13 6.
Loi giai
Ta c6: Q= {Hung — Diing; Hung — Dung; Hung — Nguy¢t; Diing — Dung;
Diing — Nguy¢t; Dung — Nguy¢t}
E = {Hung — Dung; Hung — Nguyét; Dling — Dung; Diing — Nguyét}
A 3 1
Vay P(E)= =3
Bai toan 10: Ban Hoang 14y ngau nhién mot qua cau tir mot tii dung 2 qua cau gdm mot qua
mau den va mdt qua cau mau trang, c6 cung khoi lugng va kich thudc. Ban Hai rit ngau nhién
mot tam thé tr mot hdp dung 3 tam thé A, B, C.
a) Mo ta khong gian mau ctia phép thir
b) Xét cac bién cb sau:
E: “Ban Hoang ldy duoc mdt qua cau mau den”
F: “Hoang lay dugc qua cau mau trang va ban Hai khong rat dugc tam thé A”
Tinh P(E);P(F)
Loi giai
a) Ki hi¢u qua cAu den, tréng thoetvla b, T.

Ta c6 bang sau:

TAm thé A B C
Qua cau
1 (b;A) (b;B) (b;C)
2 (T;A) (T;B) (T;C)

Trang: 6.
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Khong gian mau c6 6 phan tir.

b) Taco: E = {(D;4); (D;B); (D;C)}

w13
F= {(1:8); (T:0))
Vay P(F) =%:§

Bai toan 11: Hop tht nhat dung 1 qua bong tring, 1 qua bong d6. Hop thir 2 dung 1 qua bong do, 1 qua
bong vang. Lay ra ngau nhién tir moi hop 1 qua bong.
a) Xac dinh khong gian mau va s6 két qua co thé xay ra cua phép thir.
b) Biét rang cac qua bong c6 cung kich thudc va khdi lwong. Hay tinh xac suit cia mdi bién cd
sau:
A: “2 qua bong 13y ra c6 cuing mau”
B: “Cé6 diung 1 qua bong mau doé trong 2 qua bong lay ra”
Loi giai
a) Ki hiéu T 1a mau trang, D 12 mau d6 va V 1a mau vang.
Khong gian miu Q= {(T:D); (T;V); (D:;D); (B;V)}
86 két qua co the xdy rala n(Q)=4
b) Vi cac qua bong co cung kich thude va khdi lugng nén cac két qua trén co cung kha ning
xay ra.

Chi c6 mot két qua thuan loi cho bién ¢ A 1a (D;P) nén n (A) =1

X4c suét ctia bién ¢d A 1a P(A4)= nég; :i
n

Céc két qua thuan loi cho bién ¢6 B 1a (T;P) va (D;V) nén n (B ) =2

n(B) 2 1

X4c suét cta bién ¢d B 1a P(B)= @) =773
n

Bai to4n 12: Mot tAm bia cung hinh tron dugc chia lam bdn hinh quat bﬁng nhau, danh sb 1; 2; 3; 4 va
dugc gan vao truc quay c6 mili tén ¢ tdm (hinh v€).Ban Tuan quay tam bia hai lan, quan sat va
ghi lai so hinh quat va miii tén chi vao.

Tinh x4c suat ctia cac bién co:
a) E: “Tong hay s6 ghi trén hai hinh quat ¢ hai 1an quay bang 5”
b) F: “Tich hai s6 ghi trén hai hinh quat & hai 1an quay bang 4”

Trang: 7.
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Huoéng din:

Liét ké cac phan tir ctia khong gian miu va cac phan tir ciia tap hop E va tap hop F.

a) Ta c6 bang sau:

Loi giai

Lan 2
\ 1 2 3 4
Lan1
1 @) | (152) | 153) | (154)
2 (251) | (252) | (253) | (2:4)
3 351 | (352) | (353) | (3:54)
4 451) | (452) | (453) | (4:4)

Q= {(1;1); (1;2); (1,3); (1;4); (2;1); (2:2); (2;3); (2;4); (3:1); (352); (3;3); (3:4)

(4;1); (4:2); (4:3); (44}
86 phén tir cua Q1a 16: n(Q)=16

a) Ta co: E = {(1;4); (2;3); (3;2); (4;1)}

=n(E)=4= P(E)

4
16

1
4

b) Ta co: F = {(1;4); (2;2); (4;1)}

=n(F)=3= P(F)

Bai toan twong tu:

16

Co hai tai I va II, moi tai chira 4 tam thé dugc danh so 1; 2; 3; 4. Rat ngau nhién tir moi tai ra
mot tam thé va nhan hai s6 ghi trén tam thé vdi nhau. Tinh x4c suat cia cac bién co sau:

a) A: “Két qua 1a mot s6 167

b) B: “Két qua la 1 hodc mot sd nguyén t5”

Hudéng din:

Ta c6 bang sau:

i 11

Tii I 1 2 3 4
1 1:;1) | (152) | (153) | (1:4)
2 (251) | (252) | (253) | (254)

Trang: 8.
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3 (351) | (352) | (353) | (3:4)
4 431) | (452) | (453) | (4:4)
Ta co: n(Q):16
Loi giai

a) Taco: A={(11);(1;3);(3:1):(3:3)} = n(4) = 4

o -2}
b) Taco: B ={(1;1);(1;2):(1;3);(21);(31)} = n(B) =5
)22

Nhan xét: Em hay tinh P(C) , voi C 12 bién cd: “ Két qua 1a mot s chin”.

Pap s6: P(C) =%
Bai toan 13: Mot bo hoa gdm 3 bong hoa mau do va 1 béng hoa mau vang. Ban Linh chon ngiu nhién 2
bong hoa tir b6 hoa do.
a) Liét ké cac cach chon ma ban Linh c6 thé thuc hién.
b) Tinh x4c suét ctia mdi bién cd:
E: “Trong 2 bong hoa dugc chon ra, c6 diing 1 bong hoa mau do”’
F: “Trong 2 bong hoa dugc chon ra, c6 it nhat 1 bong hoa mau do”.
Huéng din:
Chon hai bong khong phén biét thir tw nhu bai 12, ta lap mot tap hop con cua tap hop 4 phan tir.
Ki hiéu cac phan tir da cho 1a D1, P2, B3 va V 1a tha tu 1a ba bén mau d6 va mot bong hoa mau
vang.
Loi giai
a) Ki hi¢u cac phén tor da chola b1, B2, B3 va V la thtr ty 1a ba bong hoa mau d6 va mot bong
hoa mau vang.
Chon ngiu nhién hai bong, ta c6 tip hop A gém cac phan tir sau:
Q= {(Pl1; b2); (b1; b3); (b2; B3); (b1; V1); (B2; V1); (P3; V1)}

b) Ta c6: R={(P1; V1); (B2; V1); (D3; V1)} = n(R)=3

Theo cau a), ta c6: n(Q) =6

A n(R) 3 1
Vay P(R)= =2=c
W P(R)= )62
Tap hop T=Q
Vay P(T)=1

Bai toan 14: Mot hop chira 5 qua bong mau d6 va mot s6 qua bong tring. Cac qua bong co cling kich
thudc va khéi lugng. Ly ra ngau nhién mot qua bong tir hop, xem mau rdi tra lai hop.Biét xac

Trang: 9.
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suat cia bién c6 “ Lay dugc qua bong mau do” 14 0,25. Hoi trong hop c6 bao nhi€u qua bong
mau trang.

Loi giai
Goi n 1a s6 qua bong mau tring co trong hop.
Sb cach chon ra ngiu nhién 1 qua béng tir hop 1a n+5
Do céac qua bong co cung kich thude va khdi lwong nén cac qua bong cung kha ning duoc

chon.

So két qua thuan lgi cho bién co “ Lay dugc qua bong mau do” 1a xac suat cua bién co la

n+5

Theo giai thiét, ta co: =0,25 hay n+5=20, tadugc n=15

n+5
Vay ¢6 15 qua bong mau trang trong hop.

Bai toan twong tu:

1. Ban Thang c6 n tim thé cung loai dugc danh sb tir 1 dén » . Ban Thing rat ngau nhién mot
tam thé. Biét rang xac suat cia bién cb "Ly dugc tAm thé ghi s6 c6 mot chir s6” 1a 0,18. Hoi
ban Thang c6 bao nhiéu tAm thé?

2. Mot tai chtra 3 vién bi mau xanh va mot sd vién bi mau do cé cung kich thudc va khéi
luong. Ban Luan ldy ra ngiu nhién 1 vién bi. Biét ring x4c suat ctia bién c6 "Lay duoc vién bi
mau xanh" 1a 0,6 . Hoi trong hop c6 tong s6 bao nhiéu vién bi?

Bai toan 15: Mot hop dung 20 vién bi d6 va xanh c6 cung kich thudc, khéi luong. Tim s6 vién bi mdi
mau, biét ring xac sudt cia bién cd A4 : "Liy duoc bi d0" khi thyc hién phép thir ldy ngiu nhién
mot vién bila P(4)=0,6.

Loi giai
Goi n 1a s6 vién bi do trong hop.

Taco: n(A)=n=P(4)= :((g; =%.

Theo gid thiét, ta co: % =0,6=>n=12.
Vay ¢6 12 vién bi mau do6 va 8 vién bi mau xanh.

Bai toan 16: Hinh vé 1a biéu d6 théng ké sb hoc sinh tham gia cau lac by co vua. Léy ng'?lu nhién mdt hoc
sinh trong s nay.

Nam [ Ni
] Na

Lép6 Lép7 Léps

Lop 9 Lop
Tinh x4c suat cia cac bién co:
a) Lay dugc mdt hoc sinh nir 16p 9.

b) Ly duoc mot hoc sinh 16p 6.

Trang: 10.
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¢) Liy dugc mot hoc sinh nam 16p 7 hoic 16p 8.

Loi giai
Téng s6 hoc sinh: (3+4)+(8+5)+(6+4)+(9+7)=46.
Ta c6: n(Q)=46.

a) A : "Ly duoc mot hoc sinh nit 16p 9"=n(A)=T=P(4)= n(4) =—,

b) B : "Lay duoc mot hoc sinh 16p 6 ". = n(B):3+4: 7.

n(B)_ 7
n(Q) 46

= P(B)=

¢) C: "Lay dugc mot hoc sinh nam 16p 7 hodc 16p 8" = n(C)=8+6=14.

_n(C)_14_7
= PO % 5

o3 HET ©

Trang: 11.
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BAI TAP CUOI CHUONG VIII
A. TRAC NGHIEM

Cau 1. Gieo dong thoi hai con xuc xac can doi, dong chat. Xac suat dé "Tong so cham xuat hién trén
hai con xtc xac 16n hon hoac bang 10 1a:

AL B. 2. c.t. D. >
36 9 6 36

Cau2. C6 haithil vall chira 4 tim thé, danh s6 1;2;3;4. Tai Il chira 5 tAm thé, ddnh s6 1;2;3; 4; 5.
Rut ngdu nhién mot tim thé tir mdi thi I va I1. Xac suat dé hai tAm thé rat ra déu ghi s6 chan la:
AL B. > c.t. D. .

5 20 4 21

Cau 3. Mot thi dung 4 vién bi ¢6 cung khéi luong va kich thudc, dugc danh s6 1; 2:3; 4. Léy ngau
nhién hai vién bi trong tti. X4c suat dé tich hai s ghi trén hai vién bi 16n hon 3 1a:

A.E. B.g. C.é. D.g.
7 3 4 6

Huéng dén giai va dap sé
Caul. Tacé: n(Q)=36.
Goi A 1a bién cd d3 cho.
Ta co: A={(4;6);(5;5);(5;6);(6;4);(6;5);(6;6)}.
6 1
A)=6= P(A)=—=—.
= n(4)=6= P(4)= > =]
Chon C.
Cau 2. Tacé:Q:{(l;l);(l;2);...;(1;5);(2;1);...;(2;5);...;(4;1);...;(4;5)}.
n(Q)=20.

Goi E 1a bién ¢6 "Hai tim thé déu ghi s6 chin"
Ta c6: E={(2;2);(2;4);(4;2);(4;4)} =n(E)=4.

Vay P(E):é.
Chon 4.

Cau 3.  Ta viét cac tp hop con c6 hai phan tir cua tap hop (l; 2;3; 4).
Q={(1;2);(1;3):(1:4):(2:3):(2:4); (3:4)} =n(Q)=6.
Xét bién ¢d E : "Tich hai s ghi trén hai vién bi 16n hon 3"
Taco: E={(1:4);(2;3):(2:4):(3;4)} = n(E)=4.

2

Vay, P(E)zg.

Chon B.

Trang: 1.
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B. TU LUAN

Bai toan 1. C6 hai tai I va IL. TGi I chira 3 tim thé, danh s6 2; 3; 4. Tui Il chira 32 tim thé, danh sb 5; 6.
Tir mbi tai I va IT, rat ngdu nhién mot tAm thé. Tinh xac suat cta cac bién cb sau:
A : "Hai s ghi trén hai tAm thé chénh nhau 2 don vi";
B : "Hai s ghi trén hai tdm thé chénh nhau lon hon 2 don vi'";
C : "Tich hai s ghi trén hai tAm thé 12 mot s chan";
D : "Téng hai s6 ghi trén hai tdm thé 1a mot sb nguyén t3".

Bai toan 2. Gieo dong thoi hai con xiic x4c can ddi, dong chat I va II. Tinh xé4c suat ctia cac bién ¢ sau:
E : "Tbng s6 chAm xuat hién trén hai con xuc xic bang 11";
F: ”Téng s6 chAm xuét hién trén hai con xuc xic bfmg 8 hodac 9";
G : "Tong s6 cham xuat hién trén hai con xtic xic nho hon 6"

Bai toan 3. Hai ban Minh va Huy choi mét tro choi nhu sau: Minh chon ngiu nhién mét s trong tap hop
{5; 6;7;8;9;1 1} . Ban nao chon duoc s 16n hon sé& 1a ngudi thing cudce. Néu hai s chon duogc
bang nhau thi két qua 1a hoa. Tinh x4c suét ctia cac bién cb sau:

a) A:"Ban Minh thing";
b) B: "Ban Huy thing".

Bai toan 4. Mot chiéc hop c6 chtra 5 tAm thé cung loai, dugce danh sé 1an luot 1a 3;5; 6;7;9 . Liy ngiu
nhién dong thoi 2 tm thé tir hop.
a) Xac dinh khong gian mau va sd két qua c6 thé xay ra cta phép thir.
b) Tinh x4c suét cua cac bién cb sau:
A': "Tich cac s6 ghi trén 2 tim thé chia hét cho 3";
B : "Tong céc sb ghi trén 2 tdm thé lon hon 13"

Bai toan 5. Mot chiéc hop chira 1 vién bi xanh, 1 vién bi do va 1 vién bi tring. Céc vién bi c6 cung kich
thude va khdi lugng. Dung 1an luot 1iy ra ngdu nhién timg vién bi tir trong hop cho dén khi hét
bi.

a) Xéac dinh khong gian mau ctia phép thir.

b) Tinh x4c suét cua cac bién cb sau:

A : "Vién bi mau xanh duogc ldy ra cudi cung";

B : "Vién bi mau tring duoc 1dy ra tréc vién bi mau do";

C : Vién bi lay ra dau tién khong phai 1a bi mau tring

Bai toan 6. Tui keo trai cay c6 60 vién, trong d6 c620 vién keo vi siu riéng, 15 vién keo vi cam, 7 vién
keo vi dau,10 vién keo vi chanh, 8 vién keo vi mit. Ban Toan léy ngau nhién mot vi keo trong
tai. Tinh x4c xut cta cac bién cd:

a) £ :“Ban Toan léy duoc keo vi sdu riéng”
b) F': “Ban Toan léy duoc keo vi cam hoac chanh”
¢) G : “Ban Toan khong lay dugc keo vi dau”

Bai toan 7. Dai truyén hinh diéu tra y kién ctia mot s khan gia vé mot chuong trinh giai tri. Két qua diéu
tra duoc thong ké trong ban dudi day:

Thich | Khong thich

Nam | 523 154
Nt | 147 68

Chon ngau nhién mot trong s6 nhiing nguoi dugc dicu tra. Tinh xac xuat ctia cac bién co:

Trang: 2.



PHAN LOAI VA GIAI CHI TIET CAC DANG TOAN 9

a) A:“Chon dugc 1 khan gia nir khong thich chuong trinh”;
b) B : “Chon dugc | khan gia nam”;
c) C: “Chon dugc 1 khan gia thich chuong trinh”.

Bai toan 1.

Huéng din giai

Tai I

Tui I > °
2 {2;5) {2:6}
3 {3:5} {3:6}
4 {4:5) {46}

VﬁyP(A)z%z%.

B={{2;5};{2;6};{3;6}} = n(B)=3

Viy P(B)=2=—.

C={{2:5};{2:6};{3:6}; {4;5};{4;6}} = n(C)=5

VéyP(C)=%

D={{2;5}} = n(D)=1

VéyP(D)={%}

Bai toan 2. Ta c6 bang sau:

Xc sac IT
, 1 2 3 4 5 6

Xtc sac 1
1 {1;1 {1;2} {1; 3} {1;4} {1;5} {1;6}
2 {21} {2;2} {2;3} {2;4} {2;5} {26}
3 {3;1} {3;2} {3;3} {3;4} {3;5} {3;6}
4 {4;1} {4;2} {4;3} {4;4} {45} {4;6}
5 {5;1y | {5:2} {53} {5;4} {5;5} {5;6}

Trang: 3.
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6 (6:1 | (6:2) | (6:3) | {6:4) | {6:5) | {6:6)
Ta co: n(Q)=36.
E={{5:6}:{6;5}}=n(E)=2.
VéyP(E)z%z%
F={{2:6}: 350356} {4:4): {4151 {531 {5 4} = n(F) = 7.
VéyP(F):%

G= {{1 1} {1; 2};{1;3};{1;4};{2;1};{2;2};{2;3};{3;1};{3;2};{4;1}}:

VéyP(G) 10 5

Bai toan 3. Ta c6: n(Q)=36.
15

a) P(4)=—.

Bai toan 4. Huéng din:

36 18

b) P(B)=

15
36

n(G)=10

Xéc dinh sb tap hop con c6 hai phan tir cia tap X = {3; 5;,6;7; 9} , ta 6 tap hop cac phan tir cia

khong gian mau

a) Ta co:

Loi giai

Q={{3;55{3:6}:{3; 75 {3: 9} {55 655 {55 71 {55 945 {65 7} {65 9}: {75 9}} =

b) Ta co:

A={{3:5};{3:6};{3:7};{3;9}:{5:6};{5:9}:{657};{6:9};{7:9}}=
9

0

[

B={{5;9};{6;9}: {791} = n(B)=3.
3

Vay P(B)= o

Bai toan 5. a) Ki hiéu X, D, T lan luot 13 vién xanh, do, tring.

n(4)

Ta viét (X,D,T) co nghia la lay vién xanh, dén vién do va cudi cing 13 vién trang

Q={(X,D,T);(X.T,D);(D,X,T);(B,T,X);(T, X,D);(T, D, X)|

=n(Q)=6.

b) Tacé: A={(D,T,X);(T,D,X)}

:n(A)=2.

n(Q)=10

9.

Trang: 4.
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4 2
Vay P(C)=—=—.
dy P(C)=2=7
Bai toan 6. Dap sd:a) P(E)=

Bai toan 7. Dépsd:a) P(A4)=

1,
3 b
1

7 .

b) P(F):— ;

b) P(B) ==L

3 HET ©

12
677
892

_33s
446

Trang: 5.
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