TRƯỜNG THCS VẠN PHÚC						NĂM HỌC 2024-2025

ĐỀ CƯƠNG ÔN TẬP HỌC KỲ II TOÁN 9
I.Thống kê – Xác suất
Bài 1: Tổ dân phố điều tra diện tích nhà ở ( đơn vị: m2 ) của một số hộ gia đình và thống kê trong bảng sau:
	180
	140
	120
	160
	150
	80
	120
	150

	160
	120
	80
	120
	80
	140
	140
	150

	120
	80
	150
	150
	120
	140
	150
	160


1. Lập bảng tần số diện tích nhà ở của các hộ dân được điều tra
1. Từ bảng đã lập, cho biết: Diện tích nhà ở nhỏ nhất và lớn nhất của các hộ dân là bao nhiêu? Bao nhiêu gia đình có diện tích nhỏ nhất? Diện tích nào chiếm số đông nhất trong các hộ gia đình?
Bài 2. Người ta thống kê các loại ô tô chạy qua trạm thu phí đường Cao Tốc Pháp Vân trong 1 giờ và vẽ được biểu đồ tần số như hình sau:
[image: ]
a) Lập bảng tần số cho dữ liệu được biểu diễn trên biểu đồ.
b) Từ bảng tần số, hãy cho biết loại xe nào đi qua trạm thu phí nhiều nhất?
Bài 3. Một bác lái xe muốn ghi lại tổng độ dài quãng đường (đơn vị: km) mình lái mỗi ngày trong vòng 1 tháng.
a) Hỏi bác lái xe có thể thu thập số liệu bằng cách nào?
b) Dưới đây là số liệu bác lái xe đã ghi lại được.
	23,9
	192,7
	137,8
	125,3
	147,5
	102,8
	105,9
	60,1
	186,7
	129,5

	31,6
	168,4
	97,4
	144,7
	129
	197,3
	113,7
	10,2
	110,3
	86,4

	77,9
	38,6
	124,7
	199,8
	22,8
	96,9
	30,7
	85,1
	188,1
	122,5


	Hãy chia số liệu thành 5 nhóm, nhóm thứ nhất là từ 10 km đến dưới 50 km và lập bảng tần số ghép nhóm và tần số tương đối ghép nhóm. Vẽ biểu đồ tần số tương đối ghép nhóm dạng cột biểu diễn bảng tần số tương đối ghép nhóm.
Bài 4. Lương các công nhân một nhà máy được cho trong bảng sau:
	Lương (triệu đồng)
	[5;7)
	[7;9)
	[9;11)
	[11;13)
	[13;15)

	Số công nhân
	20
	50
	70
	40
	20


a)Nêu nhóm các số liệu và tần số. Giải thích ý nghĩa cho một nhóm số liệu và tần số của nó.
b)Vẽ biểu đồ tần số tương đối ghép nhóm dạng cột cho bảng thống kê trên.
Bài 5. Mẫu số liệu dưới đây ghi lại độ dài quãng đường di chuyển trong một tuần (đơn vị: kilômét) của 60 chiếc ô tô:
[image: ]
Ghép các số liệu trên thành năm nhóm sau:
[100 ; 120), [120 ; 140), [140 ; 160), [160 ; 180), [180 ; 200).
a) Tìm tần số của mỗi nhóm đó.
Lập bảng tần số ghép nhóm của mẫu số liệu ghép nhóm đó.
b) Tìm tần số tương đối của mỗi nhóm đó.
Lập bảng tần số tương đối ghép nhóm của mẫu số liệu ghép nhóm đó.
Vẽ biểu đồ tần số tương đối ghép nhóm ở dạng biểu đồ cột và biểu đồ đoạn thẳng của mẫu số liệu ghép nhóm đó.
Bài 6: Biểu đồ bên biểu diễn tỉ lệ đại biểu tham dự hội nghị theo độ tuổi. Biết rằng có 54 đại biểu từ 25 đến dưới 35 tuổi.
[image: ]
a) Có bao nhiêu đại biểu dự hội nghị?
b) Lập bảng tần số ghép nhóm tương ứng.
c) Một người cho rằng có trên 50% số đại biểu tham dự hội nghị dưới 45 tuổi. Nhận định đó đúng hay sai? Tại sao?
Bài 7. Một hộp có 50 thể cùng loại , mỗi thẻ được ghi một trong các số 1; 2; 3; 4; 5;…..; 49; 50; hai thẻ khác nhau thì ghi số khác nhau. 
Xét phép thử “Lấy ngẫu nhiên một thẻ trong hộp”. 
a/ Liệt kê các kết quả có thể xảy ra đối với số xuất hiện trên thẻ được lấy ra.
b/ Viết không gian mẫu của phép thử đó.
c/ Tính xác suất của mỗi biến cố sau:                     
 “ Số xuất hiện trên thẻ  được rút ra là số lớn hơn 25”;
 “ Số xuất hiện trên thẻ  được rút ra là số có chứa chữ số 3”;
Bài 8: Gieo đồng thời hai con xúc sắc cân đối đồng chất I và II. Tính xác suất của các biến cố sau:
G: “Không có con xúc xắc nào xuất hiện mặt 6 chấm”
H: “Số chấm xuất hiện trên con xúc xắc I là số lẻ và số chấm xuất hiện trên con xúc xắc II lớn hơn 4”
K: “Số chấm xuất hiện trên cả hai con xúc xắc lớn hơn 2”
Bài 9: Biểu đồ cột kép ở Hình 30 biểu diễn số lượng học sinh tham gia giải thi đấu thể thao của một trường trung học cơ sơ.
[image: https://tech12h.com/sites/default/files/ck5/2024-03/image_26291.png]
Chọn ngẫu nhiên một học sinh tham gia giải thi đấu thể thao của trường đó. Tính xác suất của mỗi biến cố sau:
A: “Học sinh được chọn là nam”;
B: “Học sinh được chọn thuộc khối 6”;
C: “Học sinh được là nữ và không thuộc khối 9”.
Bài 10: Mỗi nhân viên của một công ty làm biệc ở một trong năm bộ phận của công ty đó là: Hành chính – Nhân sự; Truyền thông – Quảng cáo; Kinh doanh; Sản xuất; Dịch vụ.
[image: https://tech12h.com/sites/default/files/ck5/2024-03/image_26289.png]
Biểu đồ hình quạt tròn trong Hình 29 thống kê tỉ lệ nhân viên thuộc mỗi bộ phận.
Chọn ngẫu nhiên một nhân viên của công ty. Tính xác suất của mỗi biến cố sau:
A: “Nhân viên được chọn thuộc bộ phận Kinh doanh”;
B: “Nhân viên được chọn không thuộc bộ phân Hành chính – Nhân sự hay Dịch vụ”.
II.RÚT GỌN BIỂU THỨC VÀ CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN



Bài 1: Cho  và  với .

1) Tính giá trị biểu thức A khi .

2) Chứng minh .



3) Đặt . Tìm số nguyên  lớn nhất thỏa mãn .



Bài 2. Cho hai biểu thức: A =  và B =  với x > 0 và

a) Tính giá trị của biểu thức A khi 

b) Chứng minh: B = 				

c) Tìm giá trị của x để 2B = 



Bài 3. Cho hai biểu thức  và  với 


a) Tính giá trị biểu thức  khi .

b) Chứng minh rằng .


c) Tìm tất cả các giá trị của  để .



Bài 4. Cho hai biểu thức: A =  và B =  với  
a) Tính giá trị của A biết x = 9
b) Thu gọn biểu thức B

c) Tìm tất cả các giá trị của x để  



Bài 5: Cho  và  với.


1) Tính giá trị của biểu thức  khi .

2) Chứng minh rằng  .



3) Cho biểu thức . Tìm  để  .


Bài 6: Cho hai biểu thức:  với .

1) Tính giá trị biểu thức A khi 

2) Chứng minh biểu thức 



3) Cho . Tìm  để .
Bài 7: Cho hai biểu thức A =  và B =   – 
(với x0 ; x  1 ; x  4)
1) Tính giá trị của A khi x = 7 + 4
2) Rút gọn biểu thức P = B : A?		
3) Tìm tất cả các giá trị nguyên của x để P  ?
III. PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI VÀ ĐỊNH LÍ VIÈTE



Bài 1: Cho phương trình có hai nghiệm phân biệt . Không giải phương trình, tính giá trị của biểu thức .



Bài 2: Cho phương trình  có hai nghiệm . Không giải phương trình, hãy tính giá trị 


Bài 3: Cho phương trình   ( là tham số). 



Tìm  để hai nghiệm phân biệt ,  thỏa mãn hệ thức 




a) 		b)		c) =2		d) 


e) ,  là hai cạnh góc vuông của tam giác vuông có cạnh huyền bằng 2






Bài 4. Cho phương trình  ( là tham số). Tìm  để phương trình có hai nghiệm ,  thỏa mãn 




Bài 5: Cho phương trình  . Tìm   để phương trình có hai nghiệm phân biệt  thỏa mãn 


Bài 6: Cho phương trình  ( là tham số) 


Tìm  để phương trình trên có hai nghiệm thỏa mãn: 



Bài 7:  Cho phương trình:   với  là ẩn số.

Tìm giá trị của m để hai nghiệm của phương trình thỏa hệ thức  


Bài 8: Cho phương trình bậc hai ẩn số x: . Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
IV.GIẢI BÀI TOÁN BẰNG CÁCH LẬP HPT VÀ PT
Bài 1. Một ô tô và một xe máy cùng khởi hành từ A để đi đến B với vận tốc mỗi xe không đổi trên toàn bộ quãng đường AB dài 280 km. Do vận tốc xe ô tô lớn hơn vận tốc xe máy là 30 km/h nên ô tô đến sớm hơn xe máy 3 giờ. Tính vận tốc mỗi xe.
Bài 2. Lúc 6 giờ sáng một xe máy đi từ Thái Nguyên để tới Hà Nội. Sau đó 30 phút, một ô tô cũng đi từ Thái Nguyên để tới Hà Nội nhưng với vận tốc lớn hơn của xe máy 15 km/h và đến Hà Nội cùng lúc với xe máy. Tính vận tốc của mỗi xe. Biết Quãng đường từ Thái Nguyên đến Hà Nội dài 90 km.
Bài 3: Một tổ sản xuất được giao cho 400 sản phẩm và dự kiến làm trong một số ngày nhất định. Nhưng thực tế mỗi ngày họ làm được nhiều hơn 20 sản phẩm sản phẩm nên không những hoàn thành trước 3 ngày mà còn làm thêm được 20 sản phẩm. Tính số ngày tổ đó dự kiến hoàn thành sản phẩm được giao? 
Bài 4: Bác Lan gửi tiết kiệm 100 triệu đồng vào ngân hàng với kì hạn 12 tháng theo thể thức lãi kép. Sau năm thứ nhất, do chưa có nhu cầu sử dụng nên bác Lan không rút tiền ra mà tiếp tục gửi 12 tháng nữa, với lãi suất như cũ. Sau hai năm bác Lan rút tiền ra thì nhận được 118,81 triệu đồng cả vốn và lãi. Hỏi lãi suất gửi tiết kiệm là bao nhiêu?
Bài 5: Hai trường THCS A và B có 420 học sinh lớp 9 thi đỗ vào lớp 10 THPT  đạt tỉ lệ là 84%. Riêng trường THCS A tỉ lệ đỗ là 80%. Riêng trường  THCS B tỉ lệ đỗ là 90%. Tính số học sinh dự thi của mỗi trường.
Bài 6: Theo kế hoạch, một tổ công nhân mỗi ngày phải làm số sản phẩm trong thời gian nhất định. Nếu mỗi ngày họ làm thêm 5 sản phẩm so với dự định thì sẽ hoàn thành công việc trước thời hạn 4 ngày. Nếu mỗi ngày họ làm ít hơn dự định 5 sản phẩm thì họ hoàn thành chậm hơn thời hạn 5 ngày. Tính thời gian và số sản phẩm phải làm theo kế hoạch của tổ. 
Bài 7. Theo kế hoạch hai tổ phải sản xuất 720 sản phẩm. Nhưng do ảnh hưởng của dich Covid-19  nên tổ một bị giảm mức 18%, tổ hai giảm mức 20% so với kế hoạch do đó cả hai tổ chỉ sản xuất được 582 sản phẩm. Tính số sản phẩm mỗi tổ phải làm theo kế hoạch.  
Bài 8: Trong tháng  đầu 2 tổ thợ sản xuất được 800  chi tiết máy. Sang tháng thứ hai tổ I vượt mức 15%, tổ II sản xuất vượt mức 20%, do đó cuối tháng cả hai tổ sản xuất được 945 chi tiết máy. Hỏi rằng trong tháng đầu, mỗi tổ thợ sản xuất được bao nhiêu chi tiết máy.
Bài 9. Hai bạn An và Bình cùng làm chung một công việc thì hoàn thành sau 6 ngày. Nếu làm riêng thì Bình làm xong việc lâu hơn An làm xong việc là 9 ngày. Hỏi nếu An làm một mình 3 ngày rồi nghỉ thì Bình hoàn thành nốt công việc trong thời gian bao lâu?
Bài 10: Từ một miếng tôn hình chữ nhật người ta cắt ở bốn góc bốn hình vuông có cạnh bằng 5dm để làm thành một cái thùng hình hộp chữ nhật không nắp có dung tích 1500dm3 (h.15). Hãy tính kích thước của miếng tôn lúc đầu, biết rằng chiều dài của nó gấp đôi chiều rộng.
Bài 11: Cho một hình chữ nhật. Nếu tăng độ dài mỗi cạnh của nó lên 1 cm thì diện tích của hình chữ nhật sẽ tăng thêm 13 cm2. Nếu giảm chiều dài đi 2 cm, chiều rộng đi 1 cm thì diện tích của hình chữ nhật sẽ giảm 15 cm2. Tính chiều dài và chiều rộng của hình chữ nhật đã cho.
Bài 12: Một phòng họp có 100 người được sắp xếp ngồi đều trên các ghế. Nếu có thêm 44 người thì phải kê thêm hai dãy ghế và mỗi dãy ghế phải xếp thêm hai người nữa. Hỏi lúc đầu trong phòng họp có bao nhiêu dãy ghế?
B. PHẦN HÌNH HỌC



[bookmark: _GoBack]Bài 1.  	Một cốc nước có dạng hình trụ có đường kính đáy bằng , chiều cao  và chứa một lượng nước cao  .
a) Tính thể tích cốc nước hình trụ.


b) Người ta thả từ từ  viên bi làm bằng thép đặc (không thấm nước) có thể tích là  vào cốc nước. Hỏi mực nước trong cốc lúc này cao bao nhiêu?
[image: ]Bài 2: Một que kem ốc quế gồm hai phần: phần kem có dạng hình cầu, phần ốc quế có dạng hình nón. Biết hình cầu và hình nón có cùng bán kính 2,5 cm, chiều cao hình nón gấp ba lần bán kính hình cầu. Tính thể tích que kem (Lấy  3,14 và kết quả làm tròn đến hàng đơn vị) 
Bài 3: Một ly nước có chiều cao là 18cm, đường kính miệng ly là 6cm, lượng nước tinh khiết trong ly cao 12cm. Ly nước đặt cố định trên mặt bàn phẳng như hình vẽ:
[image: ]
a) Tính thể tích lượng nước tinh khiết được chứa trong ly
b) Người ta thả vào ly 4 viên bi hình cầu giống hệt nhau, có cùng thể tích, đồng chất và ngập hoàn toàn trong nước, làm nước trong ly dâng lên đúng bằng miệng ly, không tràn ra ngoài. Hỏi thể tích mỗi viên bi là bao nhiêu cm3 ( coi độ dày của ly không đáng kể)
Bài 4
[image: ]




Bài 5: Cho  có ba góc nhọn nội tiếp đường tròn. Hai đường cao  lần lượt cắt đường tròn tại hai điểm .


a. Chứng minh bốn điểm  nằm trên một đường tròn. Xác định tâm   của đường tròn đó.

b. Chứng minh rằng   




c. Cho dây cố định. Chứng minh rằng độ dài bán kính đường tròn ngoại tiếp   luôn không đổi khi điểm di chuyển trên cung lớn



d. Tìm vị trí điểm  trên cung lớn  cố định để diện tích  lớn nhất.















Bài 6: Cho nửa đường tròn đường kính . Trên nửa đường tròn lấy điểm sao cho cung lớn hơn cung . là trung điểm của dây. Đường thẳng là tiếp tuyến với nửa đường tròn tại cắt đường thẳngtại. Đường thẳng cắt đường thẳng  tại .

a. Xác định tâm đường tròn ngoại tiếp tự giác .

b. Chứng minh .



c. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Chứng minh .



d. Cho điểm di động trên nửa đường tròn. Tìm vị trí điểm sao cho đạt giá trị nhỏ nhất.











Bài 7: Cho  nhọn nội tiếp đường tròn  Hai đường cao  của  cắt nhau tại . Tia và cắt đường tròn  lần lượt tại  và  

a. Chứng minh rằng bốn điểm cùng thuộc một đường tròn.

b. Chứng minh .








c. Đường tròn đường kính cắt đường tròn  tại điểm thứ hai là Tia cắt đường tròn  tại điểm thứ hai là . Tứ giác là hình gì? 











Bài 8: Cho đường tròn và một dây cung. Lấp một điểm bất kỳ trên tia đối của tia . Từ  kẻ tiếp tuyến   Qua  kẻ đường thẳng vuông góc với  cắt đường tròn  tại điểm thứ hai .


a. Chứng minh rằng điểm  thuộc đường tròn đường kính .



 b. Gọi  là trung điểm của dây cung. Chứng minh rằng tứ giác  nội tiếp.




c. Tia cắt đường tròn  tại điểm thứ hai là . Chứng minh .
Bài 9: Cho (O) và điểm A nằm ngoài đường tròn, kẻ các tiếp tuyến AB, AC đến đường tròn (B,C là tiếp điểm)
a) Chứng minh rằng tứ giác ABOC nội tiếp
b) Vẽ đường kính BD của đường tròn O, gọi E là giao điểm thứ hai của đường tròn O với DA, đường thẳng BC và đường thẳng AO cắt nhau tại H. Chứng  minh rằng AB2 = AE. AD = HA. AO
c) 
Chứng minh rằng: 
Bài 10: Cho  có ba góc nhọn và đường cao BE. Gọi H và K lần lượt là chân các đường vuông góc kẻ từ điểm E đến các đường thẳng AB và BC
a) CM: Tứ giác BHEK là tứ giác nội tiếp
b) CM: BH.BA = BK.BC
c) Gọi F là chân đường vuông góc kẻ từ điểm  C đến đường thẳng AB và I là trung điểm của đoạn thẳng EF. CMR: ba điểm H, I, K là ba điểm thẳng hàng
Bài 11: Cho nửa đường tròn tâm O có đường kính AB, lấy điểm C trên đoạn thẳng AO (C khác A, C khác O). Đường thẳng đi qua C và vuông góc với AB cắt nửa đường tròn tại K. Gọi M là điểm bất kì trên cung KB (M khác K, M khác B). Đường thẳng CK cắt các đường thẳng AM, BM lần lượt tại H và D. Đường thẳng BH cắt nửa đường tròn tại điểm thứ hai N.
1. Chứng minh tứ giác ANHC là tứ giác nội tiếp.
1. Chứng minh CA.CB = CH.CD.
1. Chứng minh ba điểm A, N, D thẳng hàng và tiếp tuyến tại N của nửa đường tròn đi qua trung điểm của DH.
Bài 12: Cho (O; R) có đường kính AB cố định. Vẽ đường kính MN của đường tròn (O; R) (M khác A, M khác B). Tiếp tuyến của đường tròn (O; R) tại B cắt các đường thẳng AM, AN lần lượt tại các điểm Q, P.
1) Chứng minh tứ giác AMBN là hình chữ nhật.
2)  Gọi E là trung điểm của BQ. Đường thẳng vuông góc với OE tại O cắt PQ tại điểm F. Chứng minh F là trung điểm của BP và ME //NF.
3) Khi đường kính MN quay quanh tâm O và thoả mãn điều kiện đề bài, xác định vị trí của đường kính MN để tứ giác MNPQ có diện tích nhỏ nhất.
Bài 13: Cho tam giác ABC nhọn nội tiếp (O,R), đường cao BD, CE cắt nhau tại H. AH cắt BC tại K, cắt đường tròn tại điểm thứ hai là M.
1. Chứng minh tứ giác ADHE nội tiếp, xác định tâm I của đường tròn ngoại tiếp tứ giác đó.
1. Chứng minh KH=KM
1. Cho (O,R) và BC cố định, điểm A di chuyển trên cung lớn BC sao cho tam giác ABC nhọn. Chứng minh đường tròn ngoại tiếp tam giác ADE có bán kính không đổi.
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a) cố định khi M thay đổi trên AD
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  TRƯ ? NG   THCS   V ? N PHÚC             NĂM   H ? C   2024 - 2025     Đ ?  CƯƠNG ÔN T ? P  H ? C K ?  II  TOÁN 9   I. Th ? ng kê  –   Xác su ? t   Bài 1 :   T ?   dân ph ?   đi ? u tra di ? n tích nhà  ?   ( đơn v ? :  m 2   ) c ? a m ? t s ?   h ?   gia đ ình và th ? ng kê  trong b ? ng sau:  

180  140  120  160  150  80  120  150  

160  120  80  120  80  140  140  150  

120  80  150  150  120  140  150  160  

a)   L ? p b ? ng t ? n s ?   di ? n tích nhà  ?   c ? a các h ?   dân đư ? c đi ? u tra   b)   T ?   b ? ng đ ã l ? p, cho bi ? t: Di ? n tích nhà  ?   nh ?   nh ? t và l ? n nh ? t c ? a các h ?   dân là bao  nhiêu?   Bao nhiêu gia đ ình có di ? n tích nh ?   nh ? t? Di ? n tích nào   chi ? m s ?   đông nh ? t trong  các h ?   gia đ ình?   Bài 2 .  Ngư ? i ta th ? ng kê các lo ? i ô tô ch ? y qua tr ? m thu phí đư ? ng Cao T ? c Pháp Vân trong 1  gi ?   và v ?   đư ? c bi ? u đ ?   t ? n s ?   như h ình sau:     a) L ? p b ? ng t ? n s ?   cho d ?   li ? u đư ? c bi ? u di ? n trên bi ? u đ ? .   b) T ?   b ? ng t ? n  s ? , hãy cho bi ? t lo ? i xe nào đi qua tr ? m thu phí nhi ? u nh ? t?   Bài  3 .   M ? t bác lái xe mu ? n ghi l ? i t ? ng đ ?  dài quãng  đư ? ng (đơn v ? : km) mình lái m ? i ngày  trong vòng 1 tháng.   a) H ? i bác lái xe có th ?  thu th ? p s ?  li ? u b ? ng cách nào?   b) Dư ? i đây là s ?  li ? u bác l ái xe đ ã ghi l ? i đư ? c.  

23 ,9  192 ,7  137 ,8  125 ,3  147 ,5  102 ,8  105 ,9  60 ,1  186 ,7  129 ,5  

31 ,6  168 ,4  97, 4  144 ,7  129  197 ,3  113 ,7  10 ,2  110 ,3  86, 4  

77 ,9  38, 6  124 ,7  199 ,8  22, 8  96, 9  30, 7  85 ,1  188 ,1  122 ,5  

  Hãy chia s ?  li ? u thành 5 nhóm, nhóm th ?  nh ? t là t ?  10 km đ ? n dư ? i 50 km và l ? p b ? ng t ? n  s ?  ghép nhóm và t ? n s ?  tương đ ? i ghép nhóm. V ?  bi ? u đ ?  t ? n s ?  tương đ ? i ghép nhóm d ? ng c ? t  bi ? u di ? n b ? ng t ? n s ?  tương đ ? i ghép nhóm.   Bài  4 . Lương các công nhân m ? t nhà máy đư ? c cho trong b ? ng sau:  

